Outils Mathématiques — Calcul Intégral

Intégrales simples

IS1
298 298
Q=[ 9947 =[345+42.10° TdT=[345T+2,1-10°T*]2%8 ~g925 ]
273 dT 273 273
IS2
1) Ilzjxcos(x)dx - IPP: ufx)=x>u'(x)=1
v'(x)=rcos(x)>v(x)=sin(x)
m_
I,=[xsin( fsm x = —[—cos(x )]0——2
2) f\/ 1—— dx avec a>0 — Changement de variable : x =a sinu
0
X
. x=asmu¢>u=arcsm(z)
x=a>u=arcsin(%)=2L
* a 2
x=0-u=arcsin(0)=0
+ dx=d(asinu)=(acosu)du
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I :f 1—2acosudu—af\/1—sm ucosudu= af\/cos ucosudu=a f cos’(u)du
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/2 . . .
_ " l+cos(2u) ., _a, sin(2u),x/2 _a;x . sin(2m/2) sin(0), _ax
IZ_“{ S L R S L R S R S
2 2 2 2 2 2 2
X x+4—4 4 1/2
3) LL=|——dx= dx = = | ldx— =2-2
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I,=2 2[arctan(2)]é 2— 2[arctan(1)—arctan(0)]=2—2%=2—%
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1a) La période étant T, VT, cos(w(t+T))=cos(nT)
donc w(t+T)=wt+oT =wt+2m car la f° cosinus est 2n-périodq

Donc wT=2m donc (JJZZTTC
1b)

- 17 o o ; sin(wt)h T _ o, sin(oT), ¢ , sin(2x)
I=— t=— |1, =—] == (—a—)=2—1,(—&—
I1=0
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(1,7 = J-I cost(we)d f 1+cos( Zwt d &Ifn[idl_sm(Zoot)]T:&Ifn(z+51n(4n)—sm0)
2 : 2 4w 0 2m 2 4m
u)I T _ ooI 2m I
I 2 — — :—m_
Ua) = 5% 27 am © 2 »9om¢ La=73
2a) On voitque TR =1/ ®
T
2b) I_RZ%_[Im|cos(u)t)|dt , tel0,&]=wtel0,x]
Donc  pour , cos(wt)=>0=|cos(wt)|=cos(wt)
pour te[zi X] . cos(wt)<0=|cos(wt)|=—cos(wt)
/20 /o
Ainsi I,=2] f I, cos(wt)dt]+ f —I,cos(mt)dt
0 /2o o
_ o 7t/ 20 20 Sin((Dt) 20 2m SIHE 7
Par symétrie, IR=2f[fImcos(mt)dt]:TIm[ o] 0 =1, l—5]1=%1.,
0
) e W (D e +COS 2(Dt W 2 t Sln(2(1)t) /o
I%) zﬁf 2 lcos(wt)|*dt =2 fI cos’(wt)dt =271 f :ﬁlm[§+T] 0
0 12 0 0
R\2 _ 2r o7 Im
(Ig) =%1 [%]—?
IR — Im
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Notes :
f° : fonction(s)

q : -ique(s)
IPP : Intégration Par Parties
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